I152: ANALIZA ALGORITAMA
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1. Funkcija ¢ : N — IN je definisana na sledeéi nacin. Ako je priro-
dan broj n ¢lan Fibonacijevog niza, tada g(n) vraca redni broj broja n
tom nizu (pri tome je numeracija Fp = 0, F; = 1, K, = 2, ;3 = 3,
F, = 5,...), dakle g(n) = m tako daje F,, = n. U suprotnom, ako n
ne pripada Fibonadijevom nizu, tada je g(n) = 0. Dokazati da je ¢
prosto rekurzivna funkcija.

2. Za prirodan broj kazemo da je fascinantan ako se (na bilo koji, bar
jedan nac¢in) moZe prikazati kao zbir uzasptopnih razli¢itih ¢lanova
Fibonacijevog niza. (Na primer, 16 je fascinantan broj, budu¢i da je
16 = 3 +5 + 8, ali, kao sto se lako proverava, 12 to nije.) Dokazati da
je skup svih fascinantnih prirodnih brojeva prosto rekurzivan.

3. Konstruisati Tjuringovu masinu koja izra¢unava vrednosti funkcije

rest(x +1,y+2) + ZJ

flxy,z) = { [log, (xyz +4)] +5

4. Konstruisati Tjuringovu masinu koja za dati prirodan broj n izra¢u-
nava n-ti Fibonacijev broj F, (sa numeracijom kao u prvom zadatku).

5. Konstruisati graf G, koji se dobija u postupku redukcije problema
SAT na problem KLIKE, gde je

p(x,y,z) =(xV-yVv-z)AN(xVyVz)A(-xVyV-z).

Ako postoji, locirati jednu 3-kliku u dobijenom grafu i odrediti odgo-
varajucu valuaciju.
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