
ANALIZA ALGORITAMA (II F, IV D)

30. avgust 2002.

1. a) Dokazati da je f(x) = bx
√

2c prosto rekurzivna funkcija. [10
poena]

b) Dokazati da je f(x) = bxαc, gde je α = 1+
√

5
2

, prosto rekurzivna
funkcija (α, ”zlatni presek”, je jedno od dva rešenja jednačine
x2 − x− 1 = 0). [15 poena]

2. Data je funkcija

f(x) =
x∏

k=1

kx−k+1,

za x ≥ 1, dok je f(0) = 1.

a) Dokazati da je f(x) prosto rekurzivna funkcija. [10 poena]

b) Konstruisati Tjuringovu mašinu koja izračunava vrednosti funkci-
je f(x) u azbuci {|, ∗}. [15 poena]

3. Konstruisati Tjuringovu mašinu koja izračunava vrednosti funkcije

f(x, y) = (x!)2y

u azbuci {|, ∗}.

4. Neka je g(x) = 2x + 2, dok je funkcija f : N → N definisana sa f(0) =
g(0) i f(x+1) = 3g(f(x)), za sve x ≥ 0. Konstruisati Tjuringovu mašinu
koja izračunava vrednosti funkcije f(x) u azbuci {|, ∗}.

Rad traje 180 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.
Rezultati: 2. SEPTEMBAR 2002. (ponedeljak) u 12.00
Usmeni: 5. SEPTEMBAR 2002. (četvrtak) u 10.30


