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1. (a) Navesti (sa dokazom) primer strogo rastućeg niza prirodnih brojeva
{xn} tako da jezikL = {axn : n ≥ 1} nije regularan, ali da je pri
tome

lim
n→∞

xn

n
< ∞.

(b) Navesti (sa dokazom) primer razbijanja skupa prirodnih brojeva na
dve klase,

N = X ∪ Y,

tako da ako elemente skupovaX i Y poredjamo u rastúce nizove{xn},
odnosno{yn}, imamo da jezikL = {axn : n ≥ 1} nije regularan, ali
da je pri tome

lim
n→∞

xn

n
< ∞ i lim

n→∞
yn

n
< ∞.

Tačka (a) vredi3 poena, a tǎcka (b)5 poena.

2. Neka jeS konǎcna polugrupa i neka jeΓ ⊆ S neki njen generatorni skup,
što znǎci da se svaki element izS može predstaviti kao proizvod eleme-
nata izΓ (a ponavljanja su, naravno, dozvoljena). Svaki takav proizvod
γi1 . . . γim može se posmatrati kao reč nadΓ, tj. element izΓ+. Ako za
proizvoljana ∈ S, La ⊆ Γ+ oznǎcava skup svih rěci nadΓ koje kada se
”izmnože” uS daju za rezultat bǎsa, dokazati da jeLa regularan jezik.

3. Na skupu stanjaS = {0, 1, 2, 3, 4} i za azbukuΣ = {0, 1} dat je automatA
čija je funkcija prelaza definisana sa

δ(q, i) ≡ (q2 − i) (mod 5).

Minimizovati ovaj automat, a zatim i odrediti njegov jezik (odgovarajućim
regularnim izrazom).

RAD TRAJE 120MINUTA .

SVAKI ZADATAK VREDI PO 8 POENA.


