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I ovo se dokazuje primenom obrnute Dezargove teoreme. Posmatraćemo trotemenike 
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 Parovi odgovarajućih strana ova dva trotemenika seku se u tačkama 
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 koje su kolinearne. Tada su prave određene parovima njihovih odgovarajućih temena konkurentne.
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 Tada, prema Lemi sa predavanja, važi 
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3) Ako se pet parova odgovarajućih strana dvaju potpunih četvorotemenika seku u tačkama jedne prave, tada se i šesti par odgovarajućih strana seče u tački te iste prave. Dokazati.
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Neka su tih pet parova odgovarajućih strana dvaju potpunih četvorotemenika koji se seku u pet kolinernih tačaka redom 
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). Posmatrajmo sada par trotemenika 
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 Njihovi parovi odgovarajućih strana seku se u tačkama 
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 koje su kolinearne. Na osnovu obrnute Dezargove teoreme, sledi da su prave 
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 konkurentne. Posmatrajmo sada par trotemenika 
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 Parovi njihovih odgovarajućih strana seku se u tačkama 
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 koje su kolinearne, pa su onda prave 
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 konkurentne. Dakle, i prava 
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, pa su sve ove četiri prave konkurentne. Posmatrajmo sada trotemenike 
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 Parovi njihovih odgovarajućih temena određuju tri konkurentne prave. Tada se, prema Dezargovoj teoremi, parovi njihovih odgovarajući trana seku u trima kolinearnim tačkama. To su 
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 a za ovu poslednju tačku je i trebalo pokazati da pripada istoj pravoj kao i prethodnih pet.
Specijalan slučaj bi bilo eventualno poklapanje jedne ili dveju dijagonalnih tačaka ovih četvorotemenika (kao u teoremi sa predavanja). Međutim, ovde je dokazano da važi najopštiji slučaj.
4) Date su nekolinearne tačke 
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, prava 
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 koja nije incidentna ni sa jednom od njih i tačke 
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Trotemenik 
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Analiza. Neka je 
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 proizvoljna tačka prave 
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[image: image63.wmf]22

 i 

BC

 dobijaju na sledeći način: 
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 Tada su trotemenici 
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 po konstrukciji perspektivni iz prave 
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 Prema tome, prave 
[image: image67.wmf]12121

(,),(,),(,)

pAApBBpCC

 su konkurentne, pa su tačke 
[image: image68.wmf]12

, i 

CCC

 kolinearne.
[image: image69.png]



           Konstrukcija. Odaberimo tačku 
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[image: image77.wmf]1

C

 koja je jedno teme traženog trotemenika konstruisaćemo kao presečnu tačku pravih 
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 Sada možemo da konstruišemo čitav trotemenik. 
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5) Date su tri kolinearne tačke 
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 takvu da važi
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6) Dat je potpuni četvorotemenik 
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Dokazati da važi     
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Najpre ćemo dokazati da su kolinearne sledeće četvorke tačaka: 
[image: image88.wmf],,;,,;,,;,,.
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 U tu svrhu, koristićemo direktnu Dezargovu teoremu. Za prvu trojku tačaka, koristićemo par trotemenika 
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 Parovi njihovih odgovarajućih strana tada se seku u tačkama 
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 koje moraju biti kolinearne. Trotemenici 
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 su perspektivni iz tačke 
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, a parovi njihovih odgovarajućih strana seku se u tačkama 
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 koje onda moraju biti kolinearne. Trotemenici 
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 perspektivni su iz tačke 
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, pa su tačke 
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, u kojima se seku parovi njihovi odgovarajućih stana, kolinearne. Najzad, trotemenici 
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 perspektivni su iz tačke 
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 pa su onda tačke 
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, u kojima se seku parovi njihovih odgovarajućih strana, kolinearne.
Tek sada smo u prilici da dokažemo navedenih osm harmonijskih konjugovanosti. Za svaku od njih, navešćemo odgovarajući potpuni četvorotemenik koji je definiše. Za potpuni četvorotemenik 
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 su dijagonalne tačke, a preseci te prave sa petom i šestom stranom četvorotemenika su tačke 
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 Za potpuni četvorotemenik 
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 su dijagonalne tačke, a preseci te prave sa petom i šestom stranom čevorotemenika su tačke 
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 Ostale harmonijske konjugovanosti se dokazuju na sličan način: za treću harmonijsku konjugovanost po četvorotemenika 
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 Prilikom razmatranja svakog od navednih potpunih četvorotemenika, u prilici smo da koristimo kolinearnost neke od trojki tačaka koje smo dokazali. 
7) U ravni su date prave 
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 koja nije incidntna ni sa jednom od njih. 
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Pretpostavimo da je kroz tačku 
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 je isključena iz tog geometrijskog mesta.
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