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1) Ako prava seče dve strane trotemenika koji je upisan u krivu drugog reda u paru konjugovanih tačaka, ona je konjugovana sa trećom stranom tog trotemenika. Dokazati.
Rešenje. 
[image: image60.wmf]((,),(,),(,),(,),(,),...)

((,),(,),(,),(,),(,),...),

ApACpADpAEpAApAB

BpBCpBDpBEpBApBB

Ù

Ù


Neka ta prava nije konjugovana sa pravom 
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 a neka prave 
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seče redom u tačkama 
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 Tačke 
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 su po pretpostavci konjugovane. Neka je 
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 pol prave 
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 Tada je 
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 konjugovana sa 
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 Neka ona seče 
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 u tački 
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 Tada su 
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 konjugovane tačke. Odatle onda sledi da je 
[image: image14.wmf](,)(,)

pONpAC

º

 polara tačke 
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 odnosno da je 
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 pol prave 
[image: image17.wmf](,).

pAC

 Međutim, ta tačka je birana kao potpuno proizvoljna tačka na 
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 Pod istom pretpostavkom, dobijamo i da je tačka 
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 pol prave 
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 i da je, dakle, prava 
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 polara tačke 
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 što očigledno ne može biti.
2) Data je kriva drugog reda pomoću svojih pet tačaka 
[image: image23.wmf],,,,.
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 Kostruisati tangentu na tu krivu
    a) korišćenjem obrnute Štajnerove teoreme

    b) korišćenjem Paskalove teoreme.

Rešenje. a) Ako prave koje pripadaju dvama projektivnim pramenovima pravih obeležimo pomoću njihovih tačaka preseka sa krivom drugog reda, važiće
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Dakle, nalazimo tangentu na krivu u tački 
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 kao inverznu sliku prave 
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 ovim preslikavanjem.
b) Pretpostavimo da je u krivu upisan prost šestotemenik 
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 Tačka preseka tražene tangente na krivu u tački 
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 sa pravom 
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 je prema Paskalovoj teoremi kolinearna sa tačkama 
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 koje možemo da konstruišemo.
3) Ako je kriva drugog reda data svojim tačkama 
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 i projektivnim preslikavanjem o kome se govori u obrnutoj Štajnerovoj teoremi, dokazati da je presek tangenata na tu krivu u tačkama 
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 centar tog projektivnog preslikavanja pramenova pravih.
Rešenje. Podsetimo ovde na opštu Papusovu teoremu i njene posledice na projektivna preslikavanja dveju raznih jednodimenzionih mnogostruksti jedne na drugu. Ako su u pitanju pravolinijski nizovi tačaka sa raznim nosačima i ako su slike tačaka 
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 redom tačke 
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, tada postoji prava 
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 takva da njoj pripadaju sve moguće tačke preseka pravih 
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 Ova prava 
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 zavisi samo od projektivnog preslikavanja. Prema tome, dualno, kada je u pitanju projektivno preslikavanje jednog pramena pravih na drugi, postoji tačka 
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 takva da ako su 
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 proizvoljne prave prvog pramena, a 
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 redom njihove slike, tada sve moguće prave 
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 prolaze kroz tu tačku 
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Dakle, pošto za tangente na krivu drugog reda  u tačkama 
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 možemo daoznaćimo sa 
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 redom, važi

vidimo da su upravo te tangente dualni objekti presecima ose projektivnog preslikavanja sa domenom i kodomenom, odnosno, upravo ove dve prave određuju centar projektivnog preslikavanja pramena na pramen.
4) Konstruisati krivu drugog reda koja je data pomoću tri svoje tačke i tangenata u dvema od njih

    a) korišćenjem obrnute Štajnerove teoreme

    b) korišćenjem Paskalove teoreme.

Rešenje. a) Datim elementima je projektivno preslikavanje pramenova koje definiše krivu drugog reda prema obrnutoj Štajnerovoj teoremi u potpunosti određeno.
b) Možemo da odredimo još tačaka ove krive kao druge tačke pteseka pravih kroz tačku u kojoj nije data tangenta sa krivom. Ako su date tangente u tačkama 
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 onda je u krivu upisan prost šestotemenik 
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. Iako ne poznajemo tačku 
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, ako poznajemo pravu 
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 možemo d efektivno konstruišemo dve od triju tačaka koje se pominju u Paskalovoj teoremi, a koje su kolinearne. Treća tačka pripada jednoj neposredno konstruktibilnoj pravoj, jednoj koja nije konstruktibilna i Paskalovoj pravoj.
5) Data je kriva drugog reda 
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 i njene tačke 
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 Tačka 
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 ne pripada krivoj. Označimo sa 
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 tačke u kojima prave 
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 seku krivu redom po drugi put, a zatim 
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 Dokazati da su tačke 
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 kolinearne.
Rešenje. Zadatak se rešava primenom Paskalove teoreme.
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Posmatraćemo proste šestotemenike upisane u krivu drugog reda.
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Gornje tri tačke će prema Paskalovoj teoremi biti kolinearne.
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I ove tri tačke će biti kolinearne i očigledno se radi o istoj pravoj.
� EMBED Equation.DSMT4  ���
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