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36. Primene Dirihleovog principa u geometriji

. PDato je sedam duzi, duzine veée od 10 i manje od 100. Dokazati da medu njima postoje tri od kojih se moze

sastaviti trougao.

PDokazati da u svakom konveksnom 2n-uglu postoji dijagonala koja nije paralelna nijednoj njegovoj stranici.
Unutar jednakostranicnog trougla stranice 1 dato je 5 tacaka. Dokazite da su dve na rastojanju manjem od 0, 5.
DUnutar kruga polupreénika 1 dato je 7 tacaka. Dokazati da medu njima postoje dve na rastojanju manjem od 1.

U trouglu jedini¢ne povrsine dato je 7 tacaka medu kojima ne postoje tri kolinearne. Dokazati da su neke tri od
datih tacaka temena trougla ¢ija povrSina nije ve¢a od %.

U kvadratu stranice 1 izabrana je 51 tacka. Dokazati da se tri od njih mogu prekriti krugom poluprecnika %

U kvadrat stranice 1 ucrtano je 101 tacaka medu kojima ne postoje tri kolinearne. Dokazati da postoji trougao s
temenima u tim tackama, povrsine ne veée od 0,01.

DU ravni je data tacka O. Mogu li se naéi 4 kruznice koje je ne sadrze, tako da svaka poluprava sa pocetkom O
ima zajednicke tacke sa bar dve kruznice?

U pravougaoniku 3 x 4 rasporedeno je 6 tacaka. Dokazite da se mogu naéi dve na rastojanju najvise v/5.

Koliko se najvise (a) kraljeva (b) skakac¢a moze postaviti na Sahovsku tablu tako da ne postoje dva koja se napadaju?
DKoliki je najmanji broj kraljeva koji mogu da tuku sva polja sahovske table?

Koliko je najmanje gadanja potrebno u igri ” potapanja podmornica” da bi se sigurno pogodila najduza podmornica?

DSvaka od devet pravih deli kvadrat na dva éetvorougla ¢ije su povréine u odnosu 2 : 3. Dokazati da bar tri od tih
devet pravih prolaze kroz jednu tacku.

DSahovska tabla 6 x 6 pokrivena je dominama 2 x 1. Dokazite da se ona moze horizontalnom ili vertikalnom linijom
prese¢i na dva dela, tako da se ne presece nijedna domina.

DPUnutar konveksnog 2n-ugla A; Ay . .. Ag, izabrana je tacka P. Dokazati da postoji njegova stranica (A4;4;,1) koja
nema zajednickih unutrasnjih tacaka ni sa jednom od pravih p(Ag, P) za k =1,2,...,2n.

Na sahovskoj tabli 8 x 8 oznaceni su centri svih polja. Moze li se tabla razbiti sa 13 pravih na delove tako da unutar
svakog lezi najviSe jedna oznacena tacka?

U pravougaonik 20 x 25 smesteno je 120 kvadrata stranice 1. Dokazite da u njega mozemo smestiti i krug pre¢nika
1 koji ne sece nijedan od kvadrata.

DU kocki ivice 13 izabrano je 1998 tacaka. Moze li se unutar nje naéi kocka ivice 1 koje ne sadrzi nijednu od njih?

Unutar kruga poplupreénika 16 smesteno je 650 tacaka. Dokazati da postoji kruzni prsten (oblast ograni¢ena dvema
koncentri¢nim kruznicama) unutrasnjeg poluprecnika 2 a spoljasnjeg 3, unutar kojeg se nalazi bar 10 tih tacaka.

Figuru koju ¢ine dve dijagonale kvadrata stranice 1 nazovimo "krst”. Dokazati da se unutar kruga polupre¢nika
100 moze smestiti samo kona¢no mnogo krstova.

Unutar kruznice polupre¢nika n rasporedeno je 4n duzi duzine 1. Dokazite da postoji prava, paralelna datoj pravoj
[ ili normalna na nju, koja sec¢e bar dve od tih duzi.

Unutar kvadrata stranice 1 dato je nekoliko kruznica, ¢iji je zbir obima 10. Dokazati da postoji prava koja sece bar
Cetiri od tih kruznica.

DU kvadratu ABCD stranice 1 nalazi se nekoliko kruznica (ne obavezno disjunktnih) ¢iji je zbir polupreénika 0,6.
Dokazati da postoji prava paralelna sa AB koja ima zajednicke tacke sa bar dve od tih kruZnica.

Na duzi duzine 10 obojeno je kona¢no mnogo duzi, tako da ne postoje dve obojene tacke na rastojanju tacno 1.
Dokazati da zbir duzina obojenih duzi nije veéi od 5.



