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1. Neka za prirodne brojeve n i k va�i n ≡ 3 (mod 9) i k ≡ 9 (mod 73). Dokazati da je
broj k · 2n + 1 deǉiv sa 73.

2. Neka je S neprazan skup qiji su svi elementi prosti brojevi, i neka je ispuǌeno: za
sve p, q ∈ S (ne obavezno razliqite) bar jedan prost faktor broja pq + 1 tako�e je u
skupu S. Dokazati da se u skupu S nalazi bar jedan prost broj oblika 4k + 1.

Jedna ideja: Pretpostaviti suprotno i odabrati proizvoǉno p ∈ S. Razlikovati slu-
qajeve p = 2 i p 6= 2. U drugom sluqaju primeniti uslov zadatka na broj p2 + 1, pa ko-
riste�i osobine kvadratnih ostataka dobiti kontradikciju s polaznom pretpostavkom.

3. Pod pretpostavkom da postoji beskonaqno mnogo Fermaovih prostih brojeva, dokazati
da jednaqina

ϕ(n) = ϕ(n+ 2)

ima beskonaqno mnogo rexeǌa.

Jedna ideja: Uzeti n+ 2 = 2Fk.

4. Dokazati da postoji beskonaqno mnogo trojki prirodnih brojeva (a, b, c) za koje va�i
a+ b = c, rad(abc) < c, i jedan od brojeva a, b, c je stepen dvojke ve�i od 1.

Jedna ideja: Posmatrati trojke oblika (1, 26n − 1, 26n).


