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1. Oznaqimo sa τ(n) broj delilaca prirodnog broja n. Dokazati da za svaki prirodan
broj k postoji prirodan broj n takav da va�i k = τ(n).

2. Znaju�i da va�i (
642

14

)
= 2∗ 094 957 4∗6 ∗41 363 ∗2∗ 048 ∗35 6∗0,

odrediti cifre oznaqene zvezdicom.

3. Oznaqimo n-ti Mersenov broj (ne obavezno prost) sa Mn (tj. Mn = 2n− 1). Dokazati da
broj Mn ni za jedno n ne mo�e biti potpun stepen prirodnog broja.

Jedna ideja: Pretpostaviti suprotno: da je broj 2n − 1 oblika km za neke prirodne
brojeve k i m, m > 1. Razdvojiti sluqajeve kada je m paran i kada je neparan broj.
U prvom sluqaju dobiti kontradikciju razmatraǌem po modulu 8. U drugom sluqaju
dobiti kontradikciju primenom formule za rastavǉaǌe na qinioce zbira dva m-ta
stepena.

4. Neka su a1, a2, . . . , ak neki prirodni brojevi, i neka je b prirodan broj uzajamno prost sa
svakim od brojeva ai. Posmatrajmo polinome P1(x), P2(x), . . . , Pk(x) date sa Pi(x) = aix+ b
za 1 6 i 6 k. Dokazati da ova kolekcija polinoma ispuǌava uslove Diksonove hipoteze.

PISMENI ISPIT IZ TEORIJE BROJEVA
20. januar 2020

Profesor: Bojan Baxi� Asistent: Stefan Haqko

1. Oznaqimo sa τ(n) broj delilaca prirodnog broja n. Dokazati da za svaki prirodan
broj k postoji prirodan broj n takav da va�i k = τ(n).

2. Znaju�i da va�i (
642

14

)
= 2∗ 094 957 4∗6 ∗41 363 ∗2∗ 048 ∗35 6∗0,

odrediti cifre oznaqene zvezdicom.

3. Oznaqimo n-ti Mersenov broj (ne obavezno prost) sa Mn (tj. Mn = 2n− 1). Dokazati da
broj Mn ni za jedno n ne mo�e biti potpun stepen prirodnog broja.

Jedna ideja: Pretpostaviti suprotno: da je broj 2n − 1 oblika km za neke prirodne
brojeve k i m, m > 1. Razdvojiti sluqajeve kada je m paran i kada je neparan broj.
U prvom sluqaju dobiti kontradikciju razmatraǌem po modulu 8. U drugom sluqaju
dobiti kontradikciju primenom formule za rastavǉaǌe na qinioce zbira dva m-ta
stepena.

4. Neka su a1, a2, . . . , ak neki prirodni brojevi, i neka je b prirodan broj uzajamno prost sa
svakim od brojeva ai. Posmatrajmo polinome P1(x), P2(x), . . . , Pk(x) date sa Pi(x) = aix+ b
za 1 6 i 6 k. Dokazati da ova kolekcija polinoma ispuǌava uslove Diksonove hipoteze.


