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1. Dokazati da, za svaki prirodan broj k, postoji niz od k uzastopnih prirodnih brojeva
nijedan od kojih nije potpun stepen prirodnog broja.

Jedna ideja: Posmatrati sistem kongruencija x ≡ pi − i + 1 (mod p2i ) za i = 1, 2, . . . , k i
pogodno odabrane brojeve p1, p2, . . . , pk.

2. Neka je p prost broj oblika 4k+3, i neka je a kvadratni ostatak po modulu p. Dokazati
da postoji ceo broj b takav da va�i a ≡ b4 (mod p).

Jedna ideja: Ako je c ceo broj za koji va�i a ≡ c2 (mod p), utvrditi da jedan od brojeva
c i −c mora biti kvadratni ostatak po modulu p, i da za vrednost b tra�enu u postavci
mo�emo uzeti upravo taj broj.

3. Pod pretpostavkom da va�i Goldbahova hipoteza, dokazati da za svaki paran prirodan
broj n postoje a, b ∈ N takvi da va�i n = σ(a) + σ(b).

4. Definiximo funkciju S na skupu prirodnih brojeva na slede�i naqin: ako je prosta
faktorizacija prirodnog broja n data sa
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tada va�i
S(n) = α1p1 + α2p2 + · · ·+ αkpk.

Pod pretpostavkom da va�i Xincelova hipoteza H, dokazati da postoji beskonaqno
mnogo prirodnih brojeva n za koje je ispuǌeno

S(n) = S(n+ 1).

Jedna ideja: Ako je k prirodan broj takav da su brojevi s, p, q i r svi prosti, za

s = 2k + 1;

p = 8k + 5;

q = 48k2 + 24k − 1;

r = 48k2 + 30k − 1,

dokazati da va�i S(pq) = S(pq + 1).


