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1. Na�i sve proste brojeve oblika 1010101 . . . 0101 (tj. qiji decimalni zapis se sastoji od
cifre 1 iza koje sledi blok ,,01“ ponovǉen proizvoǉan broj puta).

Jedna ideja: Primetiti da se dati broj mo�e zapisati u obliku

102k − 1

99
.

2. Dokazati da je 78557 broj Sjerpiǌskog.

Jedna ideja: Dokazati slede�e implikacije:

n ≡ 0 (mod 2), k ≡ 2 (mod 3)⇒ 3 | k · 2n + 1;

n ≡ 1 (mod 4), k ≡ 2 (mod 5)⇒ 5 | k · 2n + 1;

n ≡ 1 (mod 3), k ≡ 3 (mod 7)⇒ 7 | k · 2n + 1;

n ≡ 11 (mod 12), k ≡ 11 (mod 13)⇒ 13 | k · 2n + 1;

n ≡ 15 (mod 18), k ≡ 11 (mod 19)⇒ 19 | k · 2n + 1;

n ≡ 27 (mod 36), k ≡ 6 (mod 37)⇒ 37 | k · 2n + 1;

n ≡ 3 (mod 9), k ≡ 9 (mod 73)⇒ 73 | k · 2n + 1.

3. Neka je p neparan prost broj, i neka je q najmaǌi pozitivan kvadratni neostatak po
modulu p. Dokazati da je q prost broj.

4. Neka su a1, a2, . . . , ak neki prirodni brojevi. Posmatrajmo polinome P1(x), P2(x), . . . , Pk(x)
date sa Pi(x) = aix+1 za 1 6 i 6 k. Dokazati da ova kolekcija polinoma ispuǌava uslove
Diksonove hipoteze.


