[MINMCMEHU NCIINT 13 TEOPUJE GPOJEBA
11. jym 2018

IIpodecop: Bojan Gamwrh Acucrent: Credan Xauro

1. Hexka je p; mpoct 0Opoj, u 3a k > 2 nedpuHMmUMO pr = 2pr—; — 1. Ila am je moryhe na cBu unaHOBU HU3a
P1,D2,D3 ... (BeckoHaune my:kmHe) Oymy mpoctu 6pojeBu?

Jenna uneja: Hajope morazaru dpopmyny pr = 28 1p; —2F~1 41, a morom younrn ma ce 3a k = p; Moxe mo6uTu
KOPHCTAH 3aK/byYak 38 OBY BPEOHOCT IIOCMATPAHY IIO MOTOJTHO OXAOPAHOM MOIYIY.

2. Osmaunmo ca R(n) 6poj melhycobHO HENO My TapHUX TPABOYTAOHUKA KOJU C& MOTY yIICATHU Y KPY/KHUIY IPEUHUKA
n. Heka je n 3amat npupoznan Gpoj, u HEKa je ¢ IpocT 6poj 3a koju Baskn qfn u ¢ =1 (mod 4). Horazaru:

R(nq) =3R(n) + 1.

3. Ha squ y upcreny Z[v/34] nocroju enement umnja HopMa m3HOCH —17

4. 3a mpupoman 0poj n, morpebHO je pa3Bpcratu n objexkara y oapeben 6poj kopnu, Mehy KojuMma cy HEKe pBeHE,
Heke mIaBe, a Heke Gese (ox cBake Goje mocroju Gap mo jemHa kopma). [lepuna je 6pojao Ha KOIUKO ce HAUMHA
OBO MOKE M3BECTHU a ma IpuroMm Oyme mcropuinhena 6ap jemHa npseHa u Oap jenHa miaaBa Kopra. Mukuna je
6p0jao Ha KOJMKO Ce HAUMHA OBO MOYKE U3BECTU a Ja CBU OOjekTH OyIay UCKBYUMBO y OerauMm kopmama. Ako ce
vcnocrasuio ga cy I[lepuna n Murkuna nobunu uctu pesynratr, onpenutu n. (Caka nBa oGjerra ce mehycobHO
pas3nuKyjy, U cBake ABe Kopre ce MebhycobHo pasmuryjy.)

Jenna mupeja: AKo mocToju ¢ NpBEHUX, p MIABUX U b 6EIUX KOPIU, TPEKO OBUX TPOMEHJLUBUX U3PA3UTU BPEIHOCTU
koje cy Ilepuna u Mukuna nobunu (Bpensoct kojy je 6pojao Ilepuna moskemo noburtu oxysumMajyhiz on yKymHOT
6poja pacmomesa, mro je (c + p + b)™, Gpoj oHux pacmomesa Koje He oarosapajy IlepuumsoMm ycioBy), ma
ynopebuBameM mobujeHUX m3pasa yCTAHOBUTU KOJIMKA MOpa OWUTW BpenHocT O6poja n.

MMNCMEHU UCITUT U3 TEOPUJE GPOJEBA
11. jym 2018

IIpogecop: Bojan Bamwnh Acucrent: Credan Xauro

1. Heka je p; mpoct 0poj, u 3a k > 2 medpuwrummMO pr = 2pr—1 — 1. Ia am je moryhe ma cBu unamoBU HHM3A
P1,D2,P3 ... (BeckoHaune nyskuHe) Oyay HpocTy GpojeBu?

Jemma uneja: Hajope moxazatu popmyry pr = 287 1p; —2F~1 41, a morom younrn ma ce 3a k = p; Moxe mobuTu
KOPHCTaH 3aK/bydaK 33 OBY BPEIHOCT IIOCMATPAHY IIO IOI'OJHO OXabpPaHOM MOIYIY.

2. Osmaunmo ca R(n) 6poj mehycobuo HenonyqapHUX NpaBOYTaOHUKA KOJU C€ MOTY YIUCATH Y KPYKHUILY IPEYHUKA
n. Heka je n 3amar npuponan 6poj, u Heka je ¢ npoct Opoj 3a koju Baxku ¢{n u ¢ =1 (mod 4). Hokazaru:

R(nq) = 3R(n) + 1.

3. Ha gu y upcreny Z[v/34] nocroju enement uuja HOpMa uznocu —17

4. 3a mpupogman 6poj n, norpebHO je pa3Bpcratu n objerara y oapeben 6poj kopou, mehy KojuMa Cy HEKe HpBeEHE,
Heke miaBe, a Heke Oese (ox cBake 6oje mocroju Gap mo jemua kopmna). I[Tepuna je 6pojao Ha KOJIUKO ce HAUMHA
OBO MOKe M3BECTHU a na IpUTOM Oyme mcropumhena 6ap jemHa mpBeHa u Oap jenHa miaaBa kopma. Mukwuma je
6pojao Ha KOJMKO Ce HAUMHA OBO MOMKE M3BECTU a Aa CBU OOjekTH OyIay MCKLYyUMBO y OeiamM kopmama. AKo ce
ucnoctasuio ga cy [epuna u Mukuna nobunu uctu pesynrar, onpenutu n. (Caka msa oGjexra ce MmehycobrO
pasnukKyjy, u cBake aBe kopre ce MehycoOHO pas3iukyjy.)

Jenna mupeja: Ako mocToju ¢ UpBeHUX, p MIaBUX 1 b 6eaInX KOPIu, IPEKO OBUX IPOMEHJLUBUX N3PA3UTU BPEIHOCTU
koje cy Ilepuna u Mukuna nobunu (BpensocT kKojy je 6pojao Ilepuma mosxkemo no6utu omys3uMajyhiv on yKyIHOT
6poja pacmomena, mro je (¢ + p + b)™, Gpoj oHuMX pacmomesa Koje He oAroBapajy llepuumHOM yCJIOBY), ma
ynopebuBamem mobujeHnx m3pasa yCTAHOBUTU KOJUKA MOpa OWTH BpemHocT Opoja n.



