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1. Neka je p1 prost broj, i za k > 2 definiximo pk = 2pk−1 − 1. Da li je mogu�e da svi qlanovi niza
p1, p2, p3 . . . (beskonaqne du�ine) budu prosti brojevi?

Jedna ideja: Najpre dokazati formulu pk = 2k−1p1− 2k−1 +1, a potom uoqiti da se za k = p1 mo�e dobiti
koristan zakǉuqak za ovu vrednost posmatranu po pogodno odabranom modulu.

2. Oznaqimo sa R(n) broj me�usobno nepodudarnih pravougaonika koji se mogu upisati u kru�nicu preqnika
n. Neka je n zadat prirodan broj, i neka je q prost broj za koji va�i q - n i q ≡ 1 (mod 4). Dokazati:

R(nq) = 3R(n) + 1.

3. Da li u prstenu Z[
√
34] postoji element qija norma iznosi −1?

4. Za prirodan broj n, potrebno je razvrstati n objekata u odre�en broj korpi, me�u kojima su neke crvene,
neke plave, a neke bele (od svake boje postoji bar po jedna korpa). Perica je brojao na koliko se naqina
ovo mo�e izvesti a da pritom bude iskorix�ena bar jedna crvena i bar jedna plava korpa. Mikica je
brojao na koliko se naqina ovo mo�e izvesti a da svi objekti budu iskǉuqivo u belim korpama. Ako se
ispostavilo da su Perica i Mikica dobili isti rezultat, odrediti n. (Svaka dva objekta se me�usobno
razlikuju, i svake dve korpe se me�usobno razlikuju.)

Jedna ideja: Ako postoji c crvenih, p plavih i b belih korpi, preko ovih promenǉivih izraziti vrednosti
koje su Perica i Mikica dobili (vrednost koju je brojao Perica mo�emo dobiti oduzimaju�i od ukupnog
broja raspodela, xto je (c + p + b)n, broj onih raspodela koje ne odgovaraju Periqinom uslovu), pa
upore�ivaǌem dobijenih izraza ustanoviti kolika mora biti vrednost broja n.
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