
Pismeni ispit iz Algebre 1
24. januar 2023.

1. a) Odrediti sve podgrupe dijedarske grupe D5.

b) Dokazati da postoji beskonaqno mnogo grupa koje imaju taqno 6 podgrupa razliqite kardinal-
nosti.

2. Neka su P i R komutativni prsteni. Dokazati ili opovrgnuti slede�a tvr�eǌa:

a) Elemenat (x, y) ∈ P × R je idempotentan ako i samo ako je x indempotentan u prstenu P i y
idempotentan u prstenu R.

b) Elemenat (x, y) ∈ P×R je nilpotentan ako i samo ako je x nilpotentan u prstenu P i y nilpotentan
u prstenu R.

c) Elemenat (x, y) ∈ P ×R je deliteǉ nule ako i samo ako je x deliteǉ nule u prstenu P i y deliteǉ
nule u prstenu R.

3. Odrediti sve prirodne trocifrene brojeve x koji se zavrxavaju sa 9 i za koje va�i x2+4 ≡ 4x (mod 7).

4. Data je realna matrica

A =


1 2 0 0 0 0
0 2 1 0 0 0
−1 2 2 0 0 0
0 0 0 2 2 0
0 0 0 0 2 −1
0 0 0 0 2 a

 .

a) Odrediti realni parametar a tako da je minimalni polinom matrice A qetvrtog stepena i da je
0 jednostruki karakteristiqni koren matrice A.

b) Odrediti racionalnu kanoniqku formu sliqnosti matrice A gde je parametar a vrednost dobi-
jena u delu pod a).


