
M109, M509: ALGEBRA 1
24. jun 2024.

1. U polugrupi (S, ·) postoji a takvo da za sve x ∈ S va�i xxa = x.[12]
Dokazati da je polugrupa (S, ·) idempotentna.

2. Neka je (R,+, ·) prsten i[13]

S = {x ∈ R : (∀y ∈ R)xy = yx}.

(a) Dokazati da je (S,+, ·) potprsten prstena (R,+, ·).
(b) Da li je (S,+, ·) ideal u (R,+, ·)?
(v) Odrediti S u sluqaju kada je (R,+, ·) integralni domen.

3. Neka su p i q razliqiti neparni prosti brojevi takvi da[12]
p − 1|q − 1 i neka je prirodan broj n uzajamno prost broj sa
pq. Dokazati da tada nq−1 ≡ 1 (mod pq).

4. Data je realna matrica[13]

A =


2 2 0 0 0 0
0 2 −1 0 0 0
0 2 5 0 0 0
0 0 0 1 2 0
0 0 0 0 2 1
0 0 0 −1 2 2

 .

(a) Odrediti minimalni i karakteristiqni polinom matrice
A.

(b) Odrediti prvu kanoniqku formu sliqnosti matrice A.

(v) Da li je A sliqna sa dijagonalnom matricom?

Rad traje 180 minuta.

Vrednost zadataka je naznaqena na levoj margini.

Usmeni ispit: vreme i mesto odr�avaǌa bi�e objavǉeno zajedno
sa rezultatima.


