
M109, M509: ALGEBRA 1
1. april 2024.

1. Neka je skup A = {0, 1, 2, 3, 4, 5} i operacija na skupu A defi-[13]
nisna sa

x ∗ y =

{
x, ako va�i x ≡ 0(mod 6) ili x ≡ 3(mod 6)
y, inaqe.

(a) Ispitati da li je grupoid (A, ∗) komutativan, asocija-
tivan i idempotentan.

(b) Da li postoji monomorfizam iz Z2 u grupoid (A, ∗)?

2. Neka je G grupa sa taqno jednim elementom reda n, koji je[13]
oznaqen sa g i va�i n > 1. Dokazati:

(a) n = 2,

(b) g ∈ Z(G).

3. Neka su α, β, γ i δ nule polinoma p(x) = x4+3x3+11x2+9x+a[12]
za koji va�i αβ = γδ. Odrediti parametar a.

4. (a) Ispitati da li postoji realna matrica A formata 5× 5[12]
qiji je minimalni polinom mA(λ) = (λ − 2)(λ2 + 2λ + 2) i
koja ima taqno tri netrivijalne invarijante sliqnosti.

(b) Ispitati da li postoji realna matrica B formata 6× 6
qiji je minimalni polinom mB(λ) = (λ− 2)(λ2 + 2λ + 2) i
qiji je trag jednak 4.

Rad traje 180 minuta.

Vrednost zadataka je naznaqena na levoj margini.

Usmeni ispit: UTORAK, 9. APRIL od 11 q. u doktorskoj qi-
taonici.


