
Pismeni ispit iz Algebre 1
22. januar 2020.

1. Neka je (G, ·) grupa i f : G→ G preslikavaǌe definisano sa f(a) = a2.

a) Dokazati da je G Abelova grupa ako i samo ako je f homomorfizam.

b) Ako je G = Sn, za koje n ∈ N je preslikavaǌe f endomorfizam?

c) Ako je G = Zn, za koje n ∈ N je preslikavaǌe f automorfizam?

2. Neka je u prstenu (Z[x],+, ·) dat skup I svih polinoma qiji su koeficijenti parni celi brojevi.

a) Dokazati da je (I,+, ·) ideal prstena (Z[x],+, ·).

b) Odrediti bar tri razliqita elementa faktor prstena Z[x] /I .

3. Neka je dat vektorski prostor svih neprekidnih realnih funkcija C(R).

a) Ispitati linearnu nezavisnost vektora f(x) = x, g(x) = e2x i h(x) = x2.

b) Da li je vektorski prostor C(R) konaqno generisan?

4. Data je realna matrica

A =


1 1 0 0 0
−1 3 0 0 0
0 0 2 −1 1
0 0 0 1 1
0 0 1 −1 −2

 .

a) Odrediti invarijante sliqnosti matrice A.

b) Odrediti prvu, drugu i racionalnu kanoniqku formu sliqnosti matrice A.


