
M109, M509: ALGEBRA 1
junski rok

16. oktobar 2025.

1. Neka je G = {0, 1, 2, . . . , 2024} i binarna operacija ∗ na G defi-[13]
nisana sa

x ∗ y ≡ x · 2y (mod 2025).

(a) Ispitati da li je grupoid (G, ∗) komutativan i asocija-
tivan.

(b) Ispitati da li grupoid (G, ∗) ima nulu i jedinicu.

(v) Odrediti sve jednoelementne podgrupoide grupoida (G, ∗).

2. Neka je (G, ·) grupa. Dokazati da ako je G/Z(G) cikliqna[13]
grupa, onda je G Abelova.

3. U komutativnom prstenu (P,+, ·) za a ∈ P definisan je skup[12]

Sa = {ap : p ∈ P}.

(a) Dokazati da je Sa ideal prstena P , za sve a ∈ P .

(b) U prstenu Z2025 odrediti ideal S15 i odgovaraju�i fak-
tor prsten.

4. Odrediti ostatak broja 123456
789

pri deǉeǌu sa 23.[12]

Rad traje 180 minuta.

Vrednost zadataka je naznaqena na levoj margini.

Usmeni ispit: PETAK, 17. OKTOBAR, u 11 q, uqionica 64.


