
M109, M509: ALGEBRA 1
4. septembar 2023.

1. Neka je A = {1, 2, . . . , 2023} i operacija ∗ data sa a∗b = max{x, y},[12]
za x, y ∈ A.

a) Dokazati da je (A, ∗) komutativan monoid.

b) Da li je (A, ∗) izomorfno sa (Z2023,+2023) ili (S2023, ◦)?
v) Ako G = {x, y, z, t} i operacija · zadata tablicom dole, da

li je grupoid (G, ·) homomorfna slika grupoida (A, ∗)?

· x y z t
x x x x x
y x y y y
z x y z z
t x y z t

2. Data je grupa D5.[12]

a) Odrediti redove elementa ρ2023 i σρ.

b) Odrediti sve elemente koji komutiraju sa σ.

v) Ispitati da li je 〈ρ〉 normalna podgrupa grupe D5.

3. Na skupu realnih brojeva definisane su operacije ⊕, � i ⊗[13]
na slede�i naqin:

(x, y)⊕ (z, t) = (x+ z, y + t);

(x, y)� (z, t) = (xz − yt, xt+ yz);

(x, y)⊗ (z, t) = (x · z, y · t).

a) Ispitati da li je (R2,⊕,�) poǉe.
b) Ispitati da li je (R2,⊕,⊗) poǉe.

4. Neka je p(x) normirani kubni polinom sa celim koeficijen-[13]
tima takav da je jedna ǌegova nula jednaka proizvodu druge
dve. Dokazati da je 2p(−1) umno�ak od p(1)+p(−1)−2(1+p(0)).

Rad traje 180 minuta.

Vrednost zadataka je naznaqena na levoj margini.

Usmeni ispit: termin �e biti objavǉen zajedno sa rezultatima.


