M231 Analiza 2 - 1. kolokvijum sk. 2011/12. Ime, prezima i br. indeksa:

1.

Data je funkcija

w1 22 20
fla,y) = { g o g T Y 70
0,

22 +y?=0.
Proveriti da li je f neprekidna na svom domenu.
Naéi parcijalne izvode prvog reda u (0,0).

Ispitati diferencijabilnost funkcije f na njenom domenu.

. Da li funkcija u = u(z,y) € C?(R?) koja zadovoljava jednac¢inu

Ugz + Uzplzy + Uylyy = 1,

moze imati lokalni maksimum? Obrazloziti odgovor.

. Neka je C kriva koja lezi u preseku paraboloida z = x? + % 4+ zy i cilindra z? + y> = 1. Nadéi sve tacke

krive C' u kojima je tangentni vektor paralelan (z,y)-ravni.



M231 Analiza 2 - 2. kolokvijum sk. 2011/12. Ime, prezima i br. indeksa:

1. Izrac¢unati zapreminu tela ograni¢enog cilindrom z = 9 — 2, koordinatnim ravnima i ravni 3z + 4y = 12.

2. Izrac¢unati
// y2z dedy + xz dydz + 2%y dedz
s

po spoljnoj strani zatvorene povrsine koja se nalazi u prvom oktantu a sastoji se iz obrtnog paraboloida
z = 2% + 92, cilindra 22 + % = 1 i odgovarajuéih delova koordinatnih ravni.

3. Naéi masu luka krive = e cost, y = e’sint, z = e’ od tacke koja odgovara vrednosti t = 0 do proizvoljne
tacke krive, ako je gustina, p, u svakoj tacki krive obrnuto proporcionalna kvadratu rastojanja te tacke
od koordinatnog pocetka, i u tacki (1,0, 1) njena je vrednost 1, tj. p(1,0,1) = 1.

4. U wv-ravni dat je éetvorougao sa temenima A(1,1), B(2,1), C(2,3), D(1,3). Preslikavanje uv-ravni u

xy-ravan je dato jednacinama

r=u?—0v?  y=2uv. (1)

a) Nadi sliku cetvorougla ABCD u zy-ravni.

b) Izracunati integral [[, zy dady koriste¢i smenu (1), gde je P = {(z,y) : #* +y* <1}



M231 Analiza 2 - sk. 2011/12. - popravak 1. kolokvijuma Ime, prezima i br. indeksa:

1. Data je funkcija
f(a,y) = (2° + y*)In(a? + y°)

a) Nadi neprekidno produzenje F' funkcije f.
b) Ispitati neprekidnost parcijalnih izvode prvog reda funkcije F.
c) Ispitati diferencijabilnost funkcije F'.

2. Pokazati da su nad nekom okolinom tacke (1, 1) sistemom
utv=x+y ysinv = xsinu
implicitno definisane funkcije u i v i naéi njihove Tejlorove polinome prvog stepena u (1,1).

3. Naéi najduzu liniju nivoa funkcije f(z,y) = /222 + y? koja sece (dodiruje) ravansku krivu (piriform)
xt +y? — 2% = 0. Skicirati trazenu liniju nivoa i piriform.

Napomene: Svaki zadatak vredi po 10 poena. Izrada ovog dela popravka traje 90min.



M231 Analiza 2 - sk. 2011/12.- popravak 2. kolokvijuma Ime, prezima i br. indeksa:

1. Izracunati zapreminu tela ograni¢enog paraboloidom z = 2 4+ 2 i ravni z = = + .

2. Izrac¢unati
//yz dex Ndy +xz dy Ndz + xy dz A\ dx
s

po spoljnoj strani zatvorene povrsine koja se nalazi u prvom oktantu a sastoji se iz dela cilindra z? 4+ y? =
R? i odgovarajuéih delova ravni z =0, y =0, 2 =012z = H.

3. Sila je usmerena prema koordinatnom pocetku, a intenzitet joj je obrnuto proporcionalan odstojanju
njene napadne tacke od (x,y)—ravni. Izracunati rad koji se izvrsi pod dejstvom ove sile pri pomeranju
tacke duz prave x = at, y = bt, z = ct od tacke M(a,b,c) do tacke N(2a,2b,2c).



